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เฉลยข้อสอบ  PAT  1  มีนาคม  2555 
ตอนที ่ 1  :  ขอ้สอบแบบปรนยั  4  ตวัเลือก 

1. ตอบ  2 

 จาก  A B B    แสดงวา่  B A    

นอกจากนั้น  C A   และ  B C    

 ซ่ึงสามารถวาดแผนภาพเวนน์-ออยเลอร์ 

คร่าวๆไดด้งัรูป 

 

 

 

โจทยก์ าหนดให ้ ( ) 12n U   และ ( ) 10n A B       

นัน่คือพื้นท่ีแรเงามีสมาชิก  10  จ  านวน 

 จึงท าใหไ้ดว้า่  ( ) 2n B   

 
 

 โจทยก์ าหนดให ้ ( ) 4n A B    แสดงวา่  ( ) 4n A B    ซ่ึงเราสามารถสร้างเซต  , , ,A B C U  

 ไดโ้ดยก าหนดให ้  {1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12}U     

และสมมติให ้ {1,2}B    และ  {1,2,3,4,5,6}A   ซ่ึงจะสอดคลอ้งกบัเง่ือนไขของโจทยทุ์กอยา่ง 

 พิจารณาเซต  C   ซ่ึง  C A   และ  B C     ดงัน้ี 

 ขั้นที ่ 1  :  B C    

      ซ่ึงมีได ้ 3  กรณีคือ  1 A  และ2 A  หรือ 1 A  และ 2 A  หรือ 1 A  และ2 A  

      ดงันั้น  จากเง่ือนไข  B C     จะท าใหมี้เซต  C   ไดท้ั้งหมด  3  แบบ 

 ขั้นที ่ 2  :  C A   นัน่คือเซต  C  อาจจะมีสมาชิกอ่ืนๆจากเซต A  ไดอี้ก  ท่ีไม่ใช่เลข  1  และ  2   

      ตวัเลข  3   มีโอกาสได ้ 2  แบบคือ  3 C  หรือ 3 C   ก็ได ้

        ตวัเลข  4   มีโอกาสได ้ 2  แบบคือ  4 C  หรือ 4 C   ก็ได ้

      ตวัเลข  5   มีโอกาสได ้ 2  แบบคือ  5 C  หรือ 5 C   ก็ได ้

      ตวัเลข  6   มีโอกาสได ้ 2  แบบคือ  6 C  หรือ 6 C   ก็ได ้

 สรุป  :  เราสามารถสร้างเซต  C   ไดท้ั้งหมด  3 16 48    แบบ 

 
 

 
 

 

 
 

 

แสดงว่าเซต  จะมีหรือ 

ไม่มีสมาชิกอ่ืนๆในเซต   

ที่ไม่ใช่เลข  1  หรือ  2  ได้ 

ทั้งหมด    แบบ 
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2. ตอบ  3 

    ( ~ ) ~ ( ) ( ~ )p q p r s r s            ( ~ ) (~ ~ ) ( ~ )p p q p r s s        
              (~ ~ )q p r    T F  
           (~ ~ )p q r    
                  ~ (~ ~ )p q r    

           ( )p q r      ( ) ( )p r q r     
 

3. ตอบ  1 

 จะเห็นไดว้า่  1x    ไม่เป็นค าตอบของอสมการ  3| 1| 2 2 | 3 1|x x x      แน่นอน 

  เราจะแบ่งพิจารณาเซตค าตอบของอสมการ  3| 1| 2 2 | 3 1|x x x      เป็นกรณีๆ  ตามค่าของ  x  

    ท่ีท  าใหใ้นค่าสัมบูรณ์เท่ากบั  0  นัน่คือขอ้น้ีเราจะน าค่า  1x    และ  1

3
x     มาแบ่งกรณีได ้ 3  กรณี 

 

 
 

     กรณีที ่ 1  :  1
3

x       

           จะไดว้า่  | 3 1| (3 1) 3 1x x x         และ  | 1| ( 1) 1x x x        

             จาก    3| 1| 2 2 | 3 1|x x x     

             จะได ้            3( 1) 2 2( 3 1)x x x       

3 3 2 6 2x x x       

                    5x       

              และจากเง่ือนไข  1
3

x     จะไดว้า่จ  านวนเตม็ท่ีสอดคลอ้งกบัเง่ือนไข 

            คือ 1, 2 , 3 , 4x         
 

     กรณีที ่ 2  :  1
3

1x       

           จะไดว้า่  | 3 1| 3 1x x     และ  | 1| ( 1) 1x x x        

             จาก    3| 1| 2 2 | 3 1|x x x     

             จะได ้            3( 1) 2 2(3 1)x x x      

3 3 2 6 2x x x      

                    
1
11

x      

              และจากเง่ือนไข  1
3

1x     จะไดว้า่จ  านวนเตม็ท่ีสอดคลอ้งกบัเง่ือนไขคือ 0x     
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     กรณีที ่ 3  :  1x      

           จะไดว้า่  | 3 1| 3 1x x     และ  | 1| 1x x    

             จาก    3| 1| 2 2 | 3 1|x x x     

             จะได ้               3( 1) 2 2(3 1)x x x     

  3 3 2 6 2x x x     

                    1x       

              ซ่ึงขดัแยง้กบัเง่ือนไข  1x    แสดงวา่เซตค าตอบของกรณีน้ีคือ    

    สรุป  :  เซตค าตอบของอสมการ  3| 1| 2 2 | 3 1|x x x      ท่ีเป็นจ านวนเตม็คือ 

     0 , 1, 2 , 3 , 4A       

  พิจารณาเซตค าตอบของอสมการ  2( 2)( 1) 0x x x    

 

 

 
   

      ดงันั้น  ( 2, 1) ( 1,0)B       
 

พิจารณาตวัเลือกทั้ง  4  ตวัเลือกดงัน้ี 

Choice  1  :   0 , 1, 2 , 3 , 4A B        ซ่ึงมีสมาชิก  5  ตวั    ขอ้น้ีจึงถูก 

Choice  2  :   0 , 1, 2 , 3 , 4 ( 2, 1) ( 1,0)A B            

       3 , 4 [ 2, 1] [ 1,0]         

       3 , 4 [ 2,0] A              ขอ้น้ีจึงไม่ถูกตอ้ง   

Choice  3  :     0 , 1, 2 , 3 , 4 ( 2, 1) ( 1,0)A B              

          ดงันั้น  A B   มีสมาชิก  0  ตวั         ขอ้น้ีจึงไม่ถูกตอ้ง   

Choice  4  :     0 , 1, 2 , 3 , 4 ( 2, 1) ( 1,0)A B A             

         และ     ( 2, 1) ( 1,0) 0 , 1, 2 , 3 , 4B A B             

         ดงันั้น   ( ) ( ) 3 , 4 [ 2,0]A B B A A B A                ขอ้น้ีจึงไม่ถูกตอ้ง   
 

 หมายเหตุ  :  ขอ้น้ีเซต  A   ยงัไงก็ตอ้งแยกกรณีคิดนะครับ  ไม่สามารถคิดวธีิอ่ืนไดแ้ลว้จริงๆ 
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4. ตอบ  4 

   พิจารณาขอ้ความ  (ก) 

 จากเง่ือนไขของความสัมพนัธ์  r   ท่ีวา่    | | 1 0x y y x     

                      | | 1 1x y x    

        1

| | 1

x
y

x





 

 จะเห็นวา่  | | 1 0x    เสมอ  ดงันั้นโดเมนของความสัมพนัธ์  r   คือ  rD R          ดงันั้นขอ้ (ก)  จึงผดิ 
 

   พิจารณาขอ้ความ  (ข) 

 จาก    1

| | 1

x
y

x





   ถา้แทน  1y    จะไดว้า่  1

1
| | 1

x

x





 

                  | | 1 1x x    

    | |x x  

 ซ่ึงสมการ  | |x x   มีค่า  x   ท่ีสอดคลอ้งกบัสมการดงักล่าวมากกวา่  1  ค่าแน่นอน 

 แสดงวา่ความสัมพนัธ์  r  ไม่เป็นฟังกช์นั 1 1    

จึงท าใหค้วามสัมพันธ์  1r   ไม่เป็นฟังก์ชัน     ดงันั้นขอ้ (ข)  จึงผดิ 

หมายเหตุ 

1. ความสัมพนัธ์  r   จะเป็นฟังกช์นั 1 1  ก็ต่อเม่ือเราแทนค่า  y   ใดๆก็ได ้ 1  ค่า 

 จะตอ้งไดค้่า  x   กลบัมาเพียง  1  ค่าเท่านั้น 

2. ความสัมพันธ์  1r   จะเป็นฟังก์ชัน  ก็ต่อเม่ือ  ความสัมพนัธ์  r   จะเป็นฟังกช์นั 1 1  

 

5. ตอบ  2 

 ลองพิจารณาค่าของ  , , ,A B C D   เม่ือเราแทนค่า  30   

    
1

3
3

tan tan30 3
1

(sin ) (sin 30 ) 2
2

A 
 

    
 

 

         
3

cot cot30 31
(sin ) (sin30 ) 2

2
B   

    
 

 

และ   
1

sin sin30 2(cot ) (cot 30 ) 3 3C      
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10 5 5 10

5

5

 

เน่ืองจาก  3
3

3
      ดงันั้น  

3

3 32 2


     นัน่คือ  B A               .................... (1) 

 เพราะวา่  3 0     ดงันั้น  3 02 2     นัน่คือ  1B            .................... (2) 

 และเน่ืองจาก  3 1   ดงันั้น  3 1    นัน่คือ  1C            .................... (3) 

 จาก  (2)  และ  (3)  เพียงพอท่ีจะสรุปวา่  B C            .................... (4) 

 และจาก  (1)  และ  (4)  เพียงพอท่ีจะตอบตวัเลือกท่ี  2  ครับ 
 

6. ตอบ  4 

 จากกฎของโคไซน์ท่ีวา่  2 2 2 2 cosc a b ab C    

 และโจทยก์ าหนดให ้ 60 , 5C b   และ 2a c   

 จะได ้ 2 2 2( 2) 5 2( 2)(5)cos60c c c      

    2 1
4 4 25 2(5 10)

2
c c c

 
       

 
 

    2 4 29 (5 10)c c c       2 19c c    

 ดงันั้น  19c    ซ่ึงจะท าให ้ 21a    ท าใหส้ามเหล่ียม  ABC มีเส้นรอบรูปยาว  19 5 21 45     หน่วย 
 

7. ตอบ  1 

 วงรีท่ีมีแกนเอกอยูบ่นแกน  X  และแกนโทอยูบ่นแกน  Y  จะมีสมการเป็น  
2 2

2 2
1

x y

a b
   

ระยะห่างระหวา่งจุดโฟกสัทั้งสองจุดของ 

 วงรีจะยาว  2c  หน่วยเสมอ 

 นัน่คือ  2 12c    ดงันั้น  6c    

 เน่ืองจากความยาวของคอร์ดที่ผ่านจุดโฟกัส 

และตั้งฉากกับแกนเอกของวงรียาว 
22b

a
 หน่วย   

ดงันั้น  
22

10
b

a
   นัน่คือ  2 5b a  

จาก  2 2 2a b c     จะไดว้า่  2 5 36a a    นัน่คือ  2 5 36 0a a    

ดงันั้น  ( 9)( 4) 0a a     นัน่คือ  9a    หรือ  4a      แต่  0a    เสมอ  ดงันั้น  9a   

จาก  (1)  จะไดว้า่  2 5 45b a     ดงันั้นสมการของวงรีคือ  
2 2

1
81 45

x y
     หรือ  2 25 9 405x y     

**  ขอ้น้ีตอ้งรู้วา่ความยาวของคอร์ดที่ผ่านจุดโฟกัสและตั้งฉากกับแกนเอกของวงรีจะยาว 
22b

a
 หน่วยเสมอ 

 

  
 

  

X 

Y 

F1 F2 
   
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8. ตอบ  3 

 จดัรูปสมการวงกลมใหม่ไดเ้ป็น     

             
2 2( 6 ) ( 4 ) 4x x y y      

2 2( 6 ) ( 4 ) 4x x y y        9 4 9 4  

      
2 2( 3) ( 2) 9x y     

 ซ่ึงเป็นวงกลมท่ีมีจุดศูนยก์ลางอยูท่ี่จุด (3, 2)C     

และมีรัศมียาว  3  หน่วย  ดงัรูป 

 จะไดว้า่  วงกลมตดัแกน  Y  ท่ีจุด (0, 2)  
 

 ดงันั้นพาราโบลามีจุดโฟกสัอยูท่ี่  (3, 2)F    และมีจุดยอดอยูท่ี่ (0, 2)V    ซ่ึงสามารถวาดกราฟไดด้งัน้ี 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ดงันั้นระยะห่างระหวา่งจุดยอดและจุดโฟกสัของพาราโบลาน้ีเท่ากบั  3  หน่วย 

 และจะไดว้า่  3c    เพราะวา่  เป็นพาราโบลาท่ีไปทางขวา 
 

โจทยก์ าหนดให ้ A  และ B   เป็นจุดบนพาราโบลาซึ่งส่วนของเส้นตรง AB  ผ่านจุดโฟกัส F  และ 

ตั้งฉากกับแกนของพาราโบลา  แสดงว่า  AB   คือความยาวเลตัสเรกตัมของพาราโบลาซึ่งจะยาว 

เท่ากับ  | 4 |c  หน่วยเสมอ   

ดังนั้นความยาวเลตัสเรกตัมของพาราโบลาในข้อนี้ยาวเท่ากับ  | 4 | | 4(3) | 12AB c     หน่วย 

 ดงันั้นพื้นท่ีสามเหล่ียม  VAB  มีค่าเท่ากบั  1

2
 ฐาน  สูง  1

3 12 18
2

      ตารางหน่วย 

 

Y 

Y 

X 

X 

 

  

C 

C 
V 

 

 

A 

B 
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9. ตอบ  2 

 เซตค าตอบของอสมการ      
2(5 23 3) ( 5)

3 5

5 3

x x x  

   
   

   
 

 เหมือนกบัเซตค าตอบของอสมการ   
2(5 23 3) ( 5)

3 3

5 5

x x x   

   
   

   
 

 เพราะวา่  3
1

5
   ดงันั้น

     
25 23 3 ( 5)x x x      

   
25 23 3 5x x x      

   
25 22 8 0x x    

(5 2)( 4) 0x x    

 

 
 

 ดงันั้น  2
( ,4)
5

A   

 พิจารณา  Choice  1  :  (5 1)( 3) 0x x    

 

 

 

          นัน่คือ   
1

(5 1)( 3) 0 ( ,3)
5

x R x x       ซ่ึง  
1

( ,3)
5

A           ขอ้น้ีจึงผิด 

 พิจารณา  Choice  2  :  (4 1)( 4) 0x x    

 

 

 

          นัน่คือ   
1

(4 1)( 4) 0 ( ,4)
4

x R x x       ซ่ึง  
1

( ,4)
4

A           ขอ้น้ีจึงถูก 

 พิจารณา  Choice  3  :  (2 1)( 5) 0x x    

 

 

 

          นัน่คือ   
1

(2 1)( 5) 0 ( ,5)
2

x R x x       ซ่ึง  
1

( ,5)
2

A           ขอ้น้ีจึงผิด 

  4 

   

  3 

   

  4 

   

  5 

   
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 พิจารณา  Choice  4  :  | 1| 2x   

           นัน่คือ  2 1 2x       หรือ  1 3x    

 

 

 

          นัน่คือ   | 1| 2 ( 1,3)x R x       ซ่ึง  ( 1,3)A              ขอ้น้ีจึงผิด 

 

10. ตอบ  1 

   พิจารณาขอ้  (ก) 

 จาก  2b ac    จะไดว้า่  b c

a b
  

 ดงันั้น  log log log log log log log log
(log )(log log )

log log log log log log
a b c

x x x x c x b x
x x x

a b c a b c

   
      

   
 

 
 log loglog log (log log ) log

log log log log log log

c
b

xx x c b x

a b c a b c

  
    

   
 

 
 log loglog log log (log log )

log log log log log log

b
a

xx x x b a

c a b c a b

   
    

  
 

 
log log log

log log log

x x x

c a b

 
  

 
 

 (log )(log log )c a bx x x                      ดงันั้น  ขอ้  (ก)  ถูก 
 

   พิจารณาขอ้  (ข) 

 จาก  2 2 2a b c     จะไดว้า่  2 2 2a c b   

 ดงันั้น  ( ) ( )

log log 1 1
log log log

log( ) log( ) log( ) log( )
c b c b

a a
a a a

c b c b c b c b
 

 
     

      

         
log( ) log( )

log
log( ) log( )

c b c b
a

c b c b

   
  

  
 

         
2 2 2log( ) log

log log
log( ) log( ) log( ) log( )

c b a
a a

c b c b c b c b

   
    

        

         
2log log log log

2
log( ) log( ) log( ) log( )

a a a a

c b c b c b c b

 
   

      

           ( ) ( )2 log logc b c ba a     ดงันั้น  ขอ้  (ข)  ถูก 

 

  3 
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11. ตอบ  3 

   พิจารณาเซต A  

      จาก  log( 1 5) logx x     จะไดว้า่  1 5x x    

            1 5x x    

       ยกก าลงัสองทั้งสองขา้ง  ;                 21 10 25x x x     

                  
2 11 24 0x x    

             ( 3)( 8) 0x x    นัน่คือ  3x    หรือ  8x   

        ถา้   3x    จากโจทยจ์ะไดว้า่  log( 3 1 5) log3    

      log7 log3   ซ่ึงจะท าใหส้มการไม่เป็นจริง 

        ถา้   8x    จากโจทยจ์ะไดว้า่  log( 8 1 5) log8    

      log8 log8   ซ่ึงจะท าใหส้มการเป็นจริง 

 ดงันั้น   8A   

   พิจารณาเซต B  

      จาก       2 4 8 64log (3 ) log (9 ) log (27 ) 3 2log ( )x x x x     

      จะได ้               2 3 62 22 2 2
log (3 ) log (9 ) log (27 ) 3log 2 2log ( )x x x x     

            
3

2 2 2 2 2

1 1 2
log (3 ) log (9 ) log (27 ) log 2 log ( )

2 3 6
x x x x     

              
11

32
2 2 2 2 2

1
log (3 ) log (9 ) log (27 ) log 8 log ( )

3
x x x x     

                 
1 11

3 32
2 2 2 2 2log (3 ) log (3 ) log (3 ) log 8 logx x x x     

                                           
1 11

3 32
2 2log (3 3 3 ) log (8 )x x x x    

      นัน่คือ                        
1 13

3 3227 8x x x   

      แต่เน่ืองจาก  0x    จึงหาร  
1

3x   ตลอด  ;             
33

2
8 2

27 3
x

 
   

 
 

      ยกก าลงั  2

3
  ทั้ง  2  ขา้ง  ;                     

2
3 232 2 4

3 3 9
x

    
      

     

 

 ดงันั้น  4

9
B

 
  
 

 

 ซ่ึงท าให ้ 4
8,

9
A B

 
   

 
  ดงันั้นผลคูณของสมาชิกทั้งหมดในเซต  A B   จึงเท่ากบั  32

9
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12. ตอบ  3 

 เราลองวาดรูปสามเหล่ียม  ABC  คร่าวๆไดด้งัรูป 

 จะไดว้า่เส้นตรง  L   ซ่ึงผา่นจุด ( 1,1)A   , (2,5)B    

มีความชนั  5 1 4

2 ( 1) 3

B A

B A

y y

x x

 
  

  
 

   สรุป  :  เส้นตรง  L   มีความชนั  4

3
m     

และผา่นจุด (2,5)B  

 จากสูตรการหาสมการเส้นตรง    
1 1( )y y m x x    

 จะได ้  4
5 ( 2)

3
y x      

นัน่คือ  4 7

3 3
y x   .......................... (1) 

 เน่ืองจากส่วนของเส้นตรง CD   ตั้งฉากกบัเส้นตรง L   ดงันั้น  3

4CD
m    

    สรุป  :  ส่วนของเส้นตรง CD   มีความชนั  3

4CD
m     และผา่นจุด  (2, 3)C   

 จากสูตรการหาสมการเส้นตรง   1 1( )y y m x x    

           จะได ้  3
( 3) ( 2)

4
y x       นัน่คือ  3 3

4 2
y x    .......................... (2) 

 ดงันั้นเราสามารถหาจุด  D   (จุดตดัของเส้นตรง L  และส่วนของเส้นตรง CD )  ไดจ้าก 

 การแกส้มการท่ี  (1)  และ  (2)  นัน่คือ   4 7 3 3

3 3 4 2
x x     

 คูณดว้ย  12  ;         16 28 9 18x x     

 25 46x     นัน่คือ  46

25
x    

 จาก  (2)  จะไดว้า่  3 46 3 69 75 3

4 25 2 50 50 25
y

 
        

 
      พกิดัจุด D  คือ

 
46 3

( , )
25 25

D    

 ท าใหเ้วกเตอร์  46 3 21 28 7
( , ) ( 1,1) ( , ) (3 4 )

25 25 25 25 25
AD D A i j              

 หมายเหตุ  :    

เน่ืองจาก  (2,5) ( 1,1) (3,4)AB B A       และเวกเตอร์  AD   เป็นเวกเตอร์ท่ีขนานและมี 

ทิศทางตรงขา้มกบั  AB   ดงันั้น  (3,4) (3 4 )AD k AB k k i j       โดยท่ี  0k   

ถา้เรารู้เพียงเท่าน้ี  เราก็จะตอบไดแ้ลว้วา่เวกเตอร์  AD   ตอ้งตอบตวัเลือกท่ี  3  เท่านั้น 

X 

Y 

 
A 

 B 

 C 

 D 
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13. ตอบ  1 

 เพราะวา่  2
1 1 1 1 0

1 1 1 0 1

x x xy x x xy
A

y y y y xy xy

         
         

           
 

 และโจทยก์ าหนดให ้ 2A I    ดงันั้น  
1 0 1 0

0 1 0 1

xy

xy

   
   

   
    นัน่คือ  0xy    ................... (1) 

 จาก  2AB C    จะไดว้า่   det( ) det(2 )AB C  

        2det( )det( ) 2 det( )A B C  

               
1 1 0

det det( ) 4det
1 0 1

x
B

y

   
   

   
 

     1 det( ) 4( 1)xy B     

 เพราะวา่  0xy    ;         1 det( ) 4( 1)B      นัน่คือ  det( ) 4B   

 ดงันั้น  1 1 1
det( ) 0.25

det( ) 4
B

B

     

 

14. ตอบ  3 

   พิจารณาขอ้  (ก) 

      ถา้ให ้ u i   และ  v i    จะไดว้า่ | | 1u   และ | | 1v   ซ่ึง  
2 2

0u v      ................... (1) 

      เน่ืองจาก  ( ) 2u v i i i         ดงันั้น  
2

22 4u v            ................... (2) 

      จาก  (1)  และ  (2)  จะไดว้า่  
2 2 2

u v u v     เป็นเทจ็      ดงันั้น  ขอ้  (ก)  ไม่ถูกตอ้ง 

   พิจารณาขอ้  (ข) 

      จากสูตร   
2 2 2

2 cosu v u v u v       เม่ือ     เป็นมุมระหวา่งเวกเตอร์ u  กบั v  

      แต่เน่ืองจาก  u  ตั้งฉากกับ v    ท าให ้ 90    ซ่ึง    cos 0   

     ดงันั้น  
2 2 2 2 2

2 cosu v u v u v u v               ดงันั้น  ขอ้  (ข)  ถูกตอ้ง 

 

 หมายเหตุ  1 

ส าหรับขอ้ความ  (ก)  ไม่จ  าเป็นตอ้งยกตวัอยา่ง  u  กบั v   เหมือนเฉลยขา้งตน้ก็ได ้

 แต่ถา้เวกเตอร์  u  กบั v   คู่ใดๆโดยท่ี  
2 2

u v    ขอ้ความดงักล่าวก็จะเป็นเทจ็ทนัที 

 เพราะวา่ถา้  
2 2

u v   จะท าให ้ 
2 2

0u v    แต่  
2

0u v     เสมออยูแ่ลว้ 
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 หมายเหตุ  2 

 ถา้เราลองวาดรูปเวกเตอร์ u  กบั v   ใหต้ั้งฉากกนัตามโจทย ์

 เราจะไดว้า่ดา้นตรงขา้มมุมฉากคือความยาวของเวกเตอร์ 

 u v    ซ่ึงจากทฤษฎีของพีธากอรัส  เราจะไดว้า่ 

 
2 2 2

u v u v      ท าใหข้อ้  (ข)  ถูกตอ้ง 
 

15. ตอบ  1 

   พิจารณาขอ้ความ (ก) 

      **  ตอ้งรู้วา่ผลบวกของอนุกรมเรขาคณิตอนนัต ์ มีสูตรวา่  1

1 1
n

n

a
a

r








    เม่ือ  | | 1r   

      ดงันั้น  
1 1 1( ) ( ) ( )

n n n n

n n n
n n n

a b a b

a b a b a b

  

  


 

  
  

  1 1 ( )

nn

n n

a b

a b a b

 

 

  
    

    
 

 
2 3 2 3

a a a b b b

a b a b a b a b a b a b

              
                     

                      

 

  
              1 1

a b a b

a b a b a b a b
a b b a

a b a b a b a b

   
            
    

      
 

2 2a b a b

b a ab


                ดงันั้น  ขอ้  (ก)  ถูกตอ้ง 

 

   พิจารณาขอ้ความ (ข) 

      จากสูตร   12 ( 1)
2

n

n
S a n d      จะไดว้า่   12 ( 1)

2
m

m
S a m d    

      จาก   
2

1 2

2

1 2 3

n

m

a a a n

a a a a m

  


   
 

        
 

 

2
1

2

1

2 ( 1)
2

2 ( 1)
2

n a n d n
m a m d m

 


   

  
              

1

1

2 ( 1)

2 ( 1)

a n d n

a m d m

 


   

       
1 12 ( 1) 2 ( 1)a m n md a n m nd      

      
1 12 2a m nmd md a n mnd nd      

อนุกรมเรขาคณิตอนันต์   อนุกรมเรขาคณิตอนันต์   
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1 12 2a m md a n nd  

    

 

            
12 ( ) ( ) 0a m n m n d   

 

                      
1( )(2 ) 0m n a d    

 โจทยก์ าหนดให ้ m n    ดงันั้นจะไดว้า่  12 0a d    นัน่คือ  
12d a   

 ดงันั้น  1 1 1

1 1 1

( 1) ( 1)(2 ) 1 ( 1)(2)

( 1) ( 1)(2 ) 1 ( 1)(2)

m

n

a a m d a m a m

a a n d a n a n

     
  

     
                (หาร  1a   ทุกพจน์)

 

      
1 2 2 2 1

1 2 2 2 1

m m

n n

  
 

  
              ดงันั้น  ขอ้ (ข)  ถูกตอ้ง 

  

 

16. ตอบ  2 

 จาก  ( ) 2 1f x x      จะไดว้า่   2( ) ( ) (2 1)f x f x dx x dx x x c         
 จาก  (2) 2f      จะไดว้า่  2(2) 2 2f c     

           2 6 c      นัน่คือ  4c    

 ดงันั้น  2( ) 4f x x x     

 นัน่คือ  ความชนัของเส้นสัมผสัเส้นโคง้ ( )y f x  ท่ีจุด  (1,3)   มีค่าเท่ากบั  2(1) 1 1 4 2f        

 ดงันั้นความชนัของเส้นตรงที่ตั้งฉากกับเส้นสัมผัสเส้นโค้ง  ( )y f x  ที่จุด (1,3)  มีค่าเท่ากับ  1

2
 

 จากสูตรการหาสมการเส้นตรง   1 1( )y y m x x    

               จะได ้  1
3 ( 1)

2
y x     นัน่คือ  1 5

2 2
y x   

 

17. ตอบ   4 

 จาก  
2

1
( )

1

ax
f x

x





   จะไดว้า่  

2 2

2 2

( 1) ( 1) ( 1) ( 1)
( )

( 1)

d d
dx dx

x ax ax x
f x

x

    
 

  

           

2

2 2

( 1)( ) ( 1)(2 )

( 1)

x a ax x

x

  



 

 ดงันั้น  
2 2

2 2

2 2 2

( 1)( ) ( 1)(2 ) ( 1) 2 ( 1)
( ) ( 1) ( ) ( 1)

( 1) 1

x a ax x a x x ax
g x x f x x

x x

      
     

  
 

 จาก  ( ) 2
( )

( ) 2

f x x
h x

g x x


 


    และ  h   ต่อเนื่องที่  2x   

 จะไดว้า่    
2 2

lim ( ) lim ( )
x x

h x h x
  

  

             
2 2

lim ( ) lim ( )
x x

f x g x
  

  

 

เมื่อ 
เมื่อ 
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2

2 2
2 2

1 ( 1) 2 ( 1)
lim lim

1 1x x

ax a x x ax

x x  

   


 
 

     2 1 5 4(2 1)

5 5

a a a  
  

      2 1 3 4a a       นัน่คือ  1a    

 ดงันั้น  
2

1
( )

1

x
f x

x

 



  และ  

2

2

( 1) 2 ( 1)
( )

1

x x x
g x

x

    



 

 นัน่คือ     2

2 2

( 2) 1 2( 2) ( 2) 1 2 1
2 ( 2) (2) 2 ( 2) (2) 2

( 2) 1 2 1
h h g f

           
             

 

            
5 2( 2)(3) 1 7 1

2 2 3
5 5 5 5

        
         

     
 

 

18. ตอบ  2 

 จาก  2( ) 4h x x    จะไดว้า่  ( ) 2h x x       .......................... (1) 

 จาก   ( ) ( ) 1g x h f x   

 ถา้เราหาอนุพนัธ์ทั้ง  2  ขา้งจะได ้       ( ) ( ) 1 ( )g x h f x f x      

 แทนค่า  1x    ;            (1) (1) 1 (1)g h f f      

 แทนค่า (1) (1) 1f g    ;             1 (1) 1 (1)h f   

     (1) 1 1h f    

 จาก (1)  จะไดว้า่        2 (1) 1 1f        

นัน่คือ                
1

(1) 1
2

f       ดงันั้น  (1) 1.5f   

 

19. ตอบ  3 

 ก่อนอ่ืนเลยเราตอ้งวาดอาณาบริเวณท่ีสอดคลอ้งกบัอสมการจุดประสงคก่์อน  ดงัรูป 
 

    จากรูป  จะไดว้า่  จุด  A  คือ (0,1)   

    (เพราะเป็นจุดตดัแกน  Y  ของ 

      เส้นตรง  1x y   ) 

             และจะไดว้า่จุด E  คือจุด  (4,0)    

    (เพราะเป็นจุดตดัแกน  X  ของ 

      เส้นตรง  2 8x y  ) 
 

 

 
  

 

 

A 

B C 

D 

E 

O 

Y 

X 
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   หาพิกดัของจุด B  และ C   โดยการแทน  2y    ลงในสมการ 1, 2 6x y x y      จะไดว้า่   

      1x   และ 2x   ตามล าดบั  ดงันั้นพิกดัของจุด B  คือ (1,2)   และพิกดัของจุด C  คือ (2,2)  

   หาพิกดัของจุด D  

   2 6x y         .......................... (1) 

   2 8x y         .......................... (2) 

      2  (1)  ; 2 4 12x y         .......................... (3) 

     (3) – (2)   ; 3 4y    นัน่คือ  4

3
y    และจาก  (1)  จะไดว้า่  4

2 6
3

x
 

  
 

   

    นัน่คือ  10

3
x     ดงันั้นพิกดัของจุด D  คือ 10 4

( , )
3 3

 
 

 แทนจุดทั้งหมดลงในสมการจุดประสงค ์ 3 2P x y    จะไดด้งัตาราง 
 

 (0,0)  (0,1)  (4,0)  (1,2)  (2,2)  
10 4

( , )
3 3  

3 2P x y   0 2 12 7 10 38

3
 

  

ดงันั้นค่ามากท่ีสุดของ  3 2P x y    เท่ากบั  38

3
 

 

20. ตอบ  2 

   พิจารณาขอ้มูลก่อนรวมคะแนนของสายชลและนางสาวฟ้า 

      จากค่าเฉล่ียเลขคณิตเท่ากบั  25  คะแนน  จะไดว้า่  

30

125
30

i

i

x



 

      นัน่คือ   
30

1

750i

i

x


                 .............................. (1) 

      จากส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐานเท่ากบั  5  คะแนน  จะไดว้า่  

30
2

215 (25)
30

i

i

x
 


 

      ดงันั้น  

30
2

125 625
30

i

i

x
 


   นัน่คือ  
30

2

1

30(650) 19500i

i

x


             .............................. (2) 
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   พิจารณาขอ้มูลเม่ือรวมคะแนนของสายชลและนางสาวฟ้าเขา้ไปดว้ย 

      จาก  (1)  จะไดว้า่  
32

New

1

750 20 30 800
i

x


     

      ดงันั้นค่าเฉล่ียเลขคณิตของขอ้มูลใหม่  มีค่าเท่ากบั  

32

New

1 800
25

32 32

i

x

x   


 

      จาก  (2)  จะไดว้า่  
32

2 2 2

New

1

19500 20 30 20800
i

x


     

      ดงันั้นส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐานของขอ้มูลชุดใหม่มีค่าเท่ากบั 

      

32
2

New
21

New

20800
SD (25) (625) 650 625 25 5

32 32

i

x
       


 

 
 

21. ตอบ  4 

 เหตุการณ์ท่ีเราสนใจคือ   , ,a b c A   โดยท่ี  a b c    และเรียงกนัเป็นล าดบัเลขคณิต 

 เราจึงแยกคิดเป็นกรณีตามค่าของผลต่างร่วมของล าดบัเลขคณิตไดด้งัน้ี 

 กรณีที ่ 1  :  ผลต่างร่วมของล าดบัเลขคณิตเท่ากบั  1 

        จะไดว้า่  มีสับเซตท่ี  , ,a b c  ท่ีโจทยต์อ้งการทั้งหมด  5  สับเซตคือ 

                 1,2,3 , 2,3,4 , 3,4,5 , 4,5,6 , 5,6,7  

 กรณีที ่ 2  :  ผลต่างร่วมของล าดบัเลขคณิตเท่ากบั  2 

        จะไดว้า่  มีสับเซตท่ี  , ,a b c  ท่ีโจทยต์อ้งการทั้งหมด  3  สับเซตคือ 

             1,3,5 , 2,4,6 , 3,5,7  

 กรณีที ่ 3  :  ผลต่างร่วมของล าดบัเลขคณิตเท่ากบั  3 

        จะไดว้า่  มีสับเซตท่ี  , ,a b c  ท่ีโจทยต์อ้งการทั้งหมด  1  สับเซตคือ  1,4,7  

 สรุป  :  เหตุการณ์ท่ีเราสนใจมีทั้งหมด  ( ) 5 3 1 9n E      วธีิ 
 

 เหตุการณ์ทั้งหมดคือ  สับเซต   , ,a b c   ทั้งหมดซ่ึง     , , 1,2,3,4,5,6,7a b c   

 ซ่ึงมีทั้งหมด  
7 7!

( ) 35
3 3!4!

n S
 

   
 

  วธีิ 

 ดงันั้น  ความน่าจะเป็นมีค่าเท่ากบั  9

35
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22. ตอบ  1 

 จากตารางท่ีโจทยก์ าหนดให ้ เราสามารถ 

 เขียนตารางใหม่  ใหข้อ้มูลอยูใ่นรูปของ 

 อนัตรภาคชั้น  พร้อมทั้งหาความถ่ีและ 

จุดก่ึงกลางของแต่ละอนัตรภาคชั้น 

 ไดด้งัตารางดา้นขวามือ 

 

 จากสูตร  1

N

i i

i

f x

x
N




   เม่ือ  ix   แทนจุดก่ึงกลางชั้นของแต่ละอนัตรภาคชั้น 

  9(23) 8(28) 7(33) 13(38) 6(43) 7(48) 1750
35

50 50
x

    
    

 

 

23. ตอบ  4 

   พิจารณาขอ้ความ (ก) 

      ถา้เราตอ้งการพิจารณาวา่ความสามารถของนกัเรียนกลุ่มใดมีความแตกต่างมากกวา่กนั 

      ใหเ้ราพิจารณาค่าของ  ส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐาน  ซ่ึงหาค่าไดจ้าก  
2

21SD ( )

N

i

i

x

x
N

 


 

        พิจารณานกัเรียนกลุ่มท่ี  1 

             จะไดว้า่  7 6 5 8 3 6 9 7 6 10 67
6.7

10 10
x

        
    

             และ  
10

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

1

7 6 5 8 3 6 9 7 6 10 485i

i

x


            

            ดงันั้น  
2

2 21
1

485
SD ( ) (6.7) 48.5 44.89 3.61

10

N

i

i

x

x
N

      


 

 

        พิจารณานกัเรียนกลุ่มท่ี  2 

             จะไดว้า่  6 9 15 12 1 8 7 7 5 6 76
7.6

10 10
x

        
    

             และ  
10

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

1

6 9 15 12 1 8 7 7 5 6 710i

i

x


            

อายุ (ปี) จ านวน (คน) จุดกึ่งกลางชั้น 
21 - 25 9 23 
26 - 30 8 28 
31 - 35 7 33 
36 - 40 13 38 
41 - 45 6 43 
46 - 50 7 48 
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            ดงันั้น  
2

2 21
2

710
SD ( ) (7.6) 71 57.76 13.24

10

N

i

i

x

x
N

      


 

 

 เน่ืองจากส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐานของนกัเรียนกลุ่มท่ี  1  มีค่านอ้ยกวา่ส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐานของนกัเรียน 

กลุ่มท่ี  2   แสดงวา่  ความสามารถของนักเรียนกลุ่มที่  1  มีความแตกต่างกันน้อยกว่านักเรียนกลุ่มที่  2 

 ข้อ  (ก)  จึงผิด 

   พิจารณาขอ้ความ (ข) 

     เน่ืองจากเราจะตอ้งหาค่าท่ีเก่ียวขอ้งกบัควอร์ไทล ์ ดงันั้นเราจะตอ้งเรียงขอ้มูลของนกัเรียนในแต่ละกลุ่ม 

    จากนอ้ยไปหามากก่อน  ดงัน้ี 

    กลุ่มท่ี  1  3  ,  5  ,  6  ,  6  ,  6  ,  7  ,  7  ,  8  ,  9  ,  10 

     กลุ่มท่ี  2 1  ,  5  ,  6  ,  6  ,  7  ,  7  ,  8  ,  9  ,  12  ,  15 
 

        พิจารณาค่าควอร์ไทล์ท่ี  1  และควอร์ไทลท่ี์  3  ของนกัเรียนกลุ่มท่ี  1 

                ต  าแหน่งควอร์ไทลท่ี์  1  เท่ากบั  1( 1) 11
2.75

4 4

N 
   

          ดงันั้น  1Q  ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  2  +  0.75ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  3  ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  2 

         1Q  5  +  0.756  5   =   5.75 

                ต  าแหน่งควอร์ไทลท่ี์  3  เท่ากบั  3( 1) 33
8.25

4 4

N 
   

          ดงันั้น  3Q  ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  8  +  0.25ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  9  ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  8 

         3Q  8  +  0.259  8   =   8.25 

ดงันั้นสัมประสิทธ์ิส่วนเบ่ียงเบนควอร์ไทล ์ 3 1

3 1

8.25 5.75 2.5 5

8.25 5.75 14 28

Q Q

Q Q

 
   

 
   

    

        พิจารณาค่าควอร์ไทล์ท่ี  1  และควอร์ไทลท่ี์  3  ของนกัเรียนกลุ่มท่ี  2 

                ต  าแหน่งควอร์ไทลท่ี์  1  เท่ากบั  1( 1) 11
2.75

4 4

N 
   

          ดงันั้น  1Q  ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  2  +  0.75ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  3  ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  2 

         1Q  5  +  0.756  5   =   5.75 

                ต  าแหน่งควอร์ไทลท่ี์  3  เท่ากบั  3( 1) 33
8.25

4 4

N 
   

          ดงันั้น  3Q  ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  8  +  0.25ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  9  ขอ้มูลต าแหน่งท่ี  8 

         3Q  9  +  0.2512  9   =   9.75 
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  ดงันั้นสัมประสิทธ์ิส่วนเบ่ียงเบนควอร์ไทล ์ 3 1

3 1

9.75 5.75 4 8

9.75 5.75 15.5 31

Q Q

Q Q

 
   

 
 

 ข้อ  (ข)  จึงผิด 
 

หมายเหตุ 

1. ส าหรับขอ้ความ  (ข)  เราหาค่าของสัมประสิทธ์ิส่วนเบ่ียงเบนควอร์ไทลข์องนกัเรียนกลุ่มท่ี  1 

 ก็เพียงพอท่ีจะตอบแลว้วา่  ขอ้ความ (ข)  นั้นผิด 

2. ในกรณีท่ีต าแหน่งของขอ้มูลของควอร์ไทล ์/ เดไซล ์หรือ เปอร์เซ็นไทล์  ไม่ลงตวั 

 โดยท่ีต าแหน่งของขอ้มูลอยูร่ะหวา่งขอ้มูลตวัท่ี  k  กบัขอ้มูลตวัท่ี  1k    เราจะสามารถหาค่าของ 

 ควอร์ไทล ์/ เดไซล ์หรือ เปอร์เซ็นไทล ์ ไดจ้าก   kx  (ทศนิยมของต าแหน่ง) 1( )k kx x   

 เช่นต าแหน่งของเปอร์เซ็นไทลคื์อต าแหน่งท่ี  5.28    เราก็จะไดว้า่ 

 ค่าของเปอร์เซ็นไทล ์ หาค่าไดจ้าก  5 6 50.28( )x x x    เป็นตน้ 
 

24. ตอบ  2 

 จากนิยาม  ba b a   เราสามารถพิจารณาแต่ละตวัเลือกไดด้งัน้ี 

 ตัวเลอืกที ่ 1  :   ( )( ) ( )
cc bba c a b a      และ  ( ) ( ) ( )c c b bca c b a b a a    

               แต่  ( )cb bca a    นั้นไม่ไดเ้ป็นจริงส าหรับทุกจ านวนจริงบวก , ,a b c  

               ดงันั้น  ( ) ( )b c ca a b    จึงไม่จริง                 ขอ้ 1.  จึงไม่ถูกตอ้ง 

 ตัวเลอืกที ่ 2  :   ( )( () )b b c bca b c ca a a      และ  ( ) bcbca a  

               ซ่ึง  bc bca a    นั้น  เป็นจริงส าหรับทุกจ านวนจริงบวก , ,a b c  

               ดงันั้น  () )( bca b c a    จึงเป็นจริง                 ขอ้ 2.  จึงถูกต้อง 

 ตัวเลอืกที ่ 3  :   ( )( ) ( )
cc bba c a b a      และ  ( )( () )b b c bca b c ca a a    

               แต่  ( )cb bca a    นั้นไม่ไดเ้ป็นจริงส าหรับทุกจ านวนจริงบวก , ,a b c  

               ดงันั้น  ( ) ( )b c a ba c    จึงไม่จริง                 ขอ้ 3.  จึงไม่ถูกตอ้ง 

 ตัวเลอืกที ่ 4  :   ( )( ) cb ba c a      และ  ( ) ( ) c ca c b c a b    

               แต่  ( )c c ca b a b      นั้นไม่ไดเ้ป็นจริงส าหรับทุกจ านวนจริงบวก , ,a b c  

               ดงันั้น  ) (( ) ( )b c a c b ca      จึงไม่จริง                 ขอ้ 4.  จึงไม่ถูกตอ้ง 
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25. ตอบ  4 

   พิจารณาค่า  a  

      27 4 3 7 2 12 ( 4 3) 4 3a          2 3 3.732    

   พิจารณาค่า  b  

      จาก  2 2 2 2b      ยกก าลงั  2  ทั้งสองขา้งจะได ้ 2 2 2 2 2 2b b   

      แต่เน่ืองจาก  0b    แน่นอน  จึงหารดว้ย  b   ทั้งสองขา้ง  ท าใหไ้ดว้า่  2b   

   พิจารณาค่า  c  

      2 3 1.414 1.732 3.146c       
 

 ดงันั้นเราจึงสรุปไดว้า่  b c a     จึงท าใหไ้ดว้า่  1 1 1

b c a
     นัน่เอง 

 TRICK  

 ถา้  a x y    และ  b xy   แลว้  2 ( ) 2a b x y xy x y         เสมอนะครับ 
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ตอนที ่ 2  :  ขอ้สอบแบบเติมค า 

26. ตอบ  25 

 ก าหนดให ้ 

A   แทนเซตของคนอ่านนวนิยาย  ,  B   แทนเซตของคนอ่านหนงัสือพิมพ ์ และ  C   แทนเซตของคน 

อ่านนิตยสาร  และก าหนดสมาชิกในแต่ละช่องตามแผนภาพเวนน์-ออยเลอร์  ดงัรูป 

 

 

 

 

 

 

 

โจทยก์ าหนดให ้ มี  75  คน  ชอบอ่านนวนิยาย   นัน่คือ  ( ) 75n A   

 ดงันั้น   75a b d e          .......................... (1) 

โจทยก์ าหนดให ้ มี  70  คน  ชอบอ่านหนังสือพิมพ์   นัน่คือ  ( ) 70n B   

 ดงันั้น   70b c d f          .......................... (2) 

โจทยก์ าหนดให ้ มี  80  คน  ชอบอ่านนิตยสาร   นัน่คือ  ( ) 80n C   

 ดงันั้น   80d e f g          .......................... (3) 

 (1) + (2) + (3)  ;  2 3 2 2 225a b c d e f g           .......................... (4) 

 โจทยก์ าหนดให ้ ( ) 100n A B C    

  ดงันั้น  100a b c d e f g           .......................... (5) 

 2 (2)   ;     2 2 2 2 2 2 2 200a b c d e f g           .......................... (6) 

 (4) (6)   ;  25a c d g        นัน่คือ  25d a c g     

 แต่เน่ืองจาก  0 , 0 , 0a c g      ดงันั้น  25d   

 นัน่คือ  จะมีสมาชิกอย่างน้อย  25  คนที่ชอบอ่านทั้งสามรายการ 
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27. ตอบ  6 

 จาก  5 4ax bx   หารด้วย 2( 1)x   ลงตัว   เราจะสมมติให้  ( )Q x   แทนผลลพัธ์ของการหารดงักล่าว 

 ดงันั้น     5 24 ( 1) ( )ax bx x Q x        .......................... (1) 

 แทน 1x   ใน (1)  ;       24 (0) (1)a b Q    

                4a b        .......................... (2) 

 diff  สมการ  (1)  ;        4 25 ( 1) ( ) ( ) 2( 1)ax b x Q x Q x x      .......................... (3) 

 แทน 1x   ใน (3)  ;           5 0a b       .......................... (4) 
 (4) (2)    จะไดว้า่  4 4a     นัน่คือ  1a   

 จาก  (4)   เม่ือแทนค่า  1a    จะไดว้า่  5 0b    นัน่คือ  5b    

 ดงันั้น  1 ( 5) 6a b      
 

28. ตอบ  6 

 สูตรท่ีจ าเป็นตอ้งรู้ส าหรับขอ้น้ีคือ 

 1. ถา้  90A B    จะไดว้า่  sin cosA B  

 2. sin( ) sin cos cos sinA B A B A B    

 3. 2sin sin cos( ) cos( )A B A B A B     

  
2

2 3 sin5 sin85
2sin 60 tan 5 tan85 12sin 70 2 12sin 70

2 cos5 cos85

   
        

    

  
3 sin5 cos85 sin85 cos5

2 12sin 70
4 cos5 cos85

  
   

    

  
3 sin(5 85 )

12sin 70
2 cos5 sin5

 
  

   

  
3sin 90

12sin 70
2sin 5 cos5

   
3

12sin 70
sin10

    

  
3 12sin 70 sin10

sin10


   

3 6(2sin 70 sin10 )

sin10


  

  
 3 6 cos(70 10 ) cos(70 10 )

sin10

   
  

  
 3 6 cos60 cos80

sin10

 
  

3 6cos60 6cos80

sin10

 
  

  
 1

2
3 6 6sin10 6sin10

6
sin10 sin10

 
    
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29. ตอบ  1 

    พิจารณาเซต  A  

       ก าหนดให ้ 2arccos , arccos( 3) , arccos( 1 )x x x       

       ดงันั้น  cos x    ,  cos 3x    และ  2cos 1 x      ซ่ึงวาดสามเหล่ียมไดด้งัน้ี 

 

 

 

 

 

       จากสมการ  2arccos arccos( 3) arccos( 1 )x x x        .......................... (1) 

      จะกลายเป็น       

       Take  cos  ทั้งสองขา้ง  ;      cos cos( )     

         cos cos cos sin sin       

                2 23 1 1 3x x x x x     

                2 2( 3 3 1 3 )x x x x     

       นัน่คือ  2 2( 3 3 1 3 1) 0x x x          .......................... (2) 

       ดงันั้น  0x     หรือ  2 23 3 1 3 1 0x x      

         พิจารณาสมการ  2 23 3 1 3 1 0x x      

  เพราะวา่     2 23 3 1 3 1x x     

  ยกก าลงัสอง  ;      2 2 23 3 1 3 2 1 3 1x x x       

               21 2 1 3x    

             21
1 3

2
x   

  ยกก าลงัสอง  ;                21
1 3

4
x   

          2 3
3

4
x   

  นัน่คือ  2 1

4
x      ดงันั้น  1

2
x    หรือ  1

2
x    

       สรุป  :  ค  าตอบของสมการ  (2)   คือ  0x    หรือ  1

2
x    หรือ  1

2
x    

 

 

 

 
 

 

 

 

 

1 1 1 
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       แต่ส่ิงท่ีเราหา้มพลาดโดยเด็ดขาด (แต่ทุกคนชอบลืมกนั)  คือ  ตอ้งตรวจค าตอบลงในสมการ  (1)  ดว้ย 

         ตรวจค าตอบค่า  0x    จากสมการ  (1) 

   จะไดว้า่   arccos0 arccos0 arccos1     นัน่คือ 0
2 2

 
     ซ่ึงจริง 

     0x    ใชไ้ด ้

         ตรวจค าตอบค่า  1

2
x    จากสมการ  (1) 

   จะไดว้า่  1 3 3
arccos arccos arccos

2 2 2

   
       

   
   นัน่คือ  3 6 6

  
     ซ่ึงจริง 

     1

2
x    ใชไ้ด ้

         ตรวจค าตอบค่า  1

2
x     จากสมการ  (1) 

   จะไดว้า่ 1 3 3
arccos arccos arccos

2 2 2

    
                

 

   นัน่คือ  
3 6 6

  
 

 
    

 
   ซ่ึงไม่จริง      1

2
x     ใชไ้ม่ได ้

 ดงันั้น  1
0 ,

2
A

 
  
 

 

 

   วธีิท่ีเราจะหาเซต  A B   ไดง่้ายท่ีสุดคือ  แทนสมาชิกในเซต  A   ลงไปในสมการ 

    arccos arcsin arcsin(1 )x x x      .......................... (3)

 ถา้แทนค่า  x A   แลว้สอดคลอ้งกบัสมการ  (2)  แสดงวา่  x B   ดว้ย  นัน่คือ  x A B   

 แต่ถา้แทนค่า  x A   แลว้ไม่สอดคลอ้งกบัสมการ  (2)  แสดงวา่  x B   นัน่คือ  x A B   
 

    พิจารณาวา่  0x    อยูใ่นเซต  B  หรือไม่ 

       แทน  0x    ลงในสมการ  (3)  จะไดว้า่  arccos0 arcsin0 arcsin1   

       นัน่คือ  0
2 2

 
    ซ่ึงจริง  ดงันั้น  0 B    หรือแปลวา่  0 A B    นัน่เอง 

    พิจารณาวา่  1

2
x    อยูใ่นเซต  B  หรือไม่ 

       แทน  1

2
x    ลงในสมการ  (3)  จะไดว้า่  1 1 1

arccos arcsin arcsin
2 2 2
   

       นัน่คือ  
3 6 6

  
    ซ่ึงจริง  ดงันั้น  1

2
B    หรือแปลวา่  1

2
A B    นัน่เอง 

 สรุป  :   A B      จึงท าใหจ้  านวนสมาชิกของ  ( )P A B   เท่ากบั  ( ) 02 2 1n A B     ตวั 
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 หมายเหตุ 

 วธีิแกส้มการ  arccos arcsin arcsin(1 )x x x     ตรงๆท าดงัน้ี 

 จาก                            arccos arcsin arcsin(1 )x x x    

 บวก  arcsin x   ทั้งสองขา้ง  ;  arcsin arccos 2arcsin arcsin(1 )x x x x     

 เพราะวา่  arcsin arccos
2

x x


    ;             2arcsin arcsin(1 )
2

x x


      

               arcsin(1 ) 2arcsin
2

x x

    

 Take  cos  ทั้งสองขา้ง  ;   cos arcsin(1 ) cos 2arcsin
2

x x
 
   

 
 

                2sin arcsin(1 ) 1 2sin arcsinx x    

    
21 1 2x x    

            
22 0x x   

              (2 1) 0x x   

   0x    หรือ  1

2
x     ซ่ึงเม่ือตรวจค าตอบแลว้ (จากหนา้ท่ีแลว้ไง  ^^)  พบวา่ใชไ้ดท้ั้งคู่ 

 ดงันั้น  1
0 ,

2
B

 
  
 

  นัน่เอง 

 

30. ตอบ  48 

 จาก  3 2A I   จะไดว้า่     3det det 2A I  

                
3 3det 2 detA I  

              
3

det 8(1) 8A       

ดงันั้น  det 2A    

 ดงันั้น

  

3 3 3

det ( 3)( 1)(2)det

2 2 2

g h i g h i

a b c a b c

d e f d e f

     
   
     

   
      

        (ดึงตวัเลขแต่ละแถวออกได)้

 

      

( 1)det

a b c

g h i

d e f

 
 

 
 
  

(6)            (สลบัแถว   2  แถว ตอ้งคูณ 1 )

 

      

( 1)det

a b c

d e f

g h i

 
 

 
 
  

(-6)            (สลบัแถว   2  แถว ตอ้งคูณ 1 )

 

      

(6)det (6)(2) 12A     
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 จาก  1det( ) 4C    จะไดว้า่   
1

det 4C


    นัน่คือ  1
det

4
C   

 จาก  

 

3 3 3

2 2 2

t

g h i

B C a b c

d e f

   
 

   
 
  

   จะไดว้า่    
3 3 3

det det

2 2 2

t

g h i

B C a b c

d e f

   
 

   
 
  

  

                                              

det( )det 12tB C   

                     

 
1

det 12
4

B
 

 
 

    นัน่คือ  det 48B   

 

31. ตอบ  135 

 เพราะวา่กราฟของ  ( )y f x   ตัดกับกราฟ  3 2y x    ที่  1, 0 ,1, 2x    

 ดงันั้น    ( 1) 3( 1) 2 1 , (0) 3(0) 2 2f f          

  (1) 3(1) 2 5 , (2) 3(2) 2 8f f       

 โจทยก์ าหนดให ้ 5 4 3 2( )f x x ax bx cx dx e       

 จาก  (0) 2f    ;   (0) 2f e   

 จาก  ( 1) 1f      ;             5 4 3 2( 1) ( 1) ( 1) ( 1) ( 1) ( 1) 2 1f a b c d               

2a b c d          .......................... (1) 

 จาก  (1) 5f   ;      
5 4 3 2(1) (1) (1) (1) (1) (1) 2 5f a b c d        

2a b c d         .......................... (2) 

 (1) + (2)  ;   2 2 0a c     นัน่คือ  0a c     หรือ  c a     .......................... (3) 

 (2)  (1)  ;   2 2 4b d     นัน่คือ  2b d     หรือ  2d b    .......................... (4) 

 จาก  (2) 8f    ;  5 4 3 2(2) (2) (2) (2) (2) (2) 8f a b c d e        
จาก (3) และ (4)  ;          32 16 8 4( ) 2(2 ) 2 8a b a b         

 12 6 30a b    

     2 5a b    .......................... (5) 

   (3) ( 2)f f   
           5 4 3 2 5 4 3 2(3) (3) (3) (3) (3) ( 2) ( 2) ( 2) ( 2) ( 2)a b c d e a b c d e                         

             (243) ( 32) (81 16 ) 27 ( 8 ) (9 4 ) 3 ( 2 )a a b b c c d d              

        275 65 35 5 5 275 65 35 5( ) 5(2 )a b c d a b a b             

        275 60 35 10 5 285 60 30a b b a b         

        285 30(2 ) 285 30( 5) 285 150 135a b           
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 หมายเหตุ 

 อีกวธีิท าหน่ึงก็คือ  ก าหนดให ้ ( ) ( 1)( 0)( 1)( 2)( ) (3 2)f x x x x x x k x         ;  k  เป็นค่าคงท่ี 

 เราตอ้งบวก  3 2x   ต่อดา้นหลงั  เพราะกราฟของ ( )y f x  ตดักบักราฟของ  3 2y x   

 จาก  ( )f x   ท่ีเราก าหนดใหแ้บบน้ี  ท าใหข้อ้มูล  ( 1) 1 , (0) 2f f     , (1) 5 , (2) 8f f   

 ก็ยงัคงเป็นจริงอยู ่   

ดงันั้น         (3) ( 2) 24(3 ) 11 24( 2 ) 4 83 24 52 24f f k k k k               

          135  
 

32. ตอบ  5 

 จาก  1 2| | 3z z    จะได ้ 2

1 2| | 9z z   

      
2 2

1 2 1 2 1 2| | | | 9z z z z z z         .......................... (1) 

 จาก  1 2| | 1z z    จะได ้ 2

1 2| | 1z z   

      
2 2

1 2 1 2 1 2| | | | 1z z z z z z         .......................... (2) 

 (1) + (2)   ;   2 2

1 22 | | 2 | | 10z z      นัน่คือ  2 2

1 2| | | | 5z z   
 

 

33. ตอบ  10 

 สมมติให ้ z a bi     จะไดว้า่  2 2| |z a b    นัน่คือ  2 2 2| |z a b   

 จาก            2 | | 3 9 2z z i        

 จะไดว้า่  2 22 3( ) 2 9a b a bi i       

       2 22 3 ( 3 ) 2 9a b a b i i        

 โดยการเทียบสัมประสิทธ์ิจะไดว้า่  3 9b    นัน่คือ  3b    

 ท  านองเดียวกนั     2 22 3 2a b a        

            
22 9 3 2a a      .......................... (1) 

 ยกก าลงัสองทั้งสองขา้ง  ;                           
2 24( 9) (3 2)a a    

      
2 24 36 9 12 4a a a     

   
25 12 32 0a a    

   (5 8)( 4) 0a a      นัน่คือ  8

5
a     หรือ  4a   
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   ถา้  8

5
a    

     จากสมการ  (1)  จะไดว้า่  
2

8
2 9 0

5

 
   
 

   แต่  8
3 2 0

5

 
   
 

 

    ดงันั้นค่า  8

5
a     ท าใหส้มการ (1)  ไม่จริง 

นัน่คือ 4a   เท่านั้นและท าให ้ 4 3z i    

 ดงันั้น  (1 ) (1 )( 4 3 )

2 2

i z i i
w

i i

   
 

 
 

 ซ่ึง  
2 2 2

2

2

(1 )( 4 3 ) |1 | || 4 3 | (2)(25)
| | 10

2 | 2 | 5

i i i i
w

i i

     
   

 
 

 

34. ตอบ  166.25 

 ก าหนดให ้ 1 2 3 4 5 6, , , , ,a a a a a a    เป็นล าดบัเรขาคณิต  ท่ีมี  1

1

n

na a r   

 จากผลบวกของสองพจน์แรกเท่ากับ  20   จะได้        1 2 20a a     .......................... (1) 

1 1 20a a r   

1(1 ) 20a r    .......................... (2) 

 จากผลบวกของสี่พจน์แรกเท่ากับ  65   จะได้        1 2 3 4 65a a a a      .......................... (3) 

 (3)  (1)  ;                 3 4 45a a   

      2 3

1 1 45a r a r   

     2

1 (1 ) 45a r r    .......................... (4) 

 (4) (2)   ;            2 45 9

20 4
r    

 แต่เน่ืองจากโจทยบ์อกวา่อัตราส่วนร่วมเป็นจ านวนจริงบวก   ดงันั้น  3

2
r   

 จาก  (2)  ;  
1

3
1 20

2
a
 
  

 
   นัน่คือ  1

2
20 8

5
a     

 จากสูตรผลบวก  n   พจน์แรกของอนุกรมเรขาคณิตท่ีวา่  1( 1)

1

n

n

a r
S

r





 

 ดงันั้นผลบวกของหกพจน์แรกเท่ากบั   

    6

6

6
3 3
2

2

6 3 1
2 2

8 1 8 1 729 729
16 1 16 182.25 16 166.25

1 64 4
S

   
         

  
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35. ตอบ  1 

 เน่ืองจาก  
2 2 2 2

2 2 2 2

1 1 ( 1) ( 1)
1

( 1) ( 1)

n n n n

n n n n

   
  

 
 

            
 

2 2 2

2

( 1) (2 2 1)

( 1)

n n n n

n n

   



 

            
 

 

 

22 2

2 2

( 1) 1( 1) 2 ( 1) 1

( 1) ( 1)

n nn n n n

n n n n

    
 

 
 

            ( 1) 1

( 1)

n n

n n

 



 

            1 1 1
1 1

( 1) 1n n n n
    

 
 

 

 ดงันั้น  
2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 1
1 1 1

1 2 2 3 ( 1)n n
        


 

  1 1 1 1 1 1 1 1
1 1 1 1

1 2 2 3 3 4 1n n

       
                   

       
 

1 1 1 1 1 1 1 1
(1 1 1 1)

1 2 2 3 3 4 1n n

        
                             

  1
1

1
n

n
  


 

 ท าให ้ 
2 2 2 2 2 2

1 1 1 1 1 1 1
lim 1 1 1

1 2 2 3 ( 1)n n n n

 
             

1 1 1 1
lim 1 lim 1 1

1 ( 1)n n
n

n n n n n 

  
        

    
 

 

36. ตอบ  25 

 จาก  2n

nt     จะไดว้า่  2 25 5 5 5n

n nt tn na
       ส าหรับ  1,2,3,n   

 ดงันั้น 1

1 12 25 5n

n n
a 



 
     

 และ 1 2 3

1 1 2 2 3 32 2 2 2 2 2 2 2(5 5 )(5 5 )(5 5 ) (5 5 )n

n n
a a a a              

    
1 1 2 2 3 32 2 2 2 2 2 2 2(5 5 )(5 5 )(5 5 ) (5 5 )

n n      


-

-

1 12 2

1 12 2

(5 - 5 )

5 - 5
 

    
2 2 2 2 3 32 2 2 2 2 2 2 2

1 12 2

(5 5 )(5 5 )(5 5 ) (5 5 )

5 5

n n   



   



 

         
3 3 3 32 2 2 2 2 2

2 2

(5 5 )(5 5 ) (5 5 )

5 5

n n  



  



   

         
4 42 2 2 2(5 5 ) (5 5 )

25 0.25

n n  


  
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ท าดว้ยกระบวนการเดียวกนัไปเร่ือยๆจะไดว้า่  1 2 3

1 12 25 5

24.96
n

n n

a a a a
 


       

ท  าใหไ้ดว้า่  1

1 2

1 1 1 12 2 2 2

1 1 1 12 2 2 2

5 5 5 5
lim lim lim (24.96)

5 5 5 5

24.96

n

n n n
n

n n n n

n n n n

a

a a a

 



   

   

   

  
  
           

  

คูณดว้ย  125
n    ตลอด  ;      

1 12 2

1 12 2

1 5 5
lim (24.96)

1 5 5
n

n n

n n

 

  

 

 

  
 
   

 
 

     

22

22

1 5
(24.96) lim (24.96)(1) 24.96

1 5
n

n

n



 





 
   
  

 

 หมายเหตุ    2

2

2

2

1
lim 5 lim 0

5

n

n
n n







 
    นะครับ 

 

 

37. ตอบ  990 

 จาก  ( ) 2 3f x x    และ    3 2( ) 8 44 80 48g f x x x x     

 จะไดว้า่            3 2( ) 8 44 80 48g f x x x x     

           3 22 3 8 44 80 48g x x x x       .......................... (1) 

 สมมติให ้ 2 3x k     ดงันั้น  3

2

k
x


  

 จาก  (1)  จะไดว้า่    
3 2

3 3 3
( ) 8 44 80 48

2 2 2

k k k
g k

       
        

       

  
3 2( 3) 11( 3) 40( 3) 48k k k        

  
3 2 2( 9 27 27) (11 66 99) (40 120) 48k k k k k k           

  
3 22k k k    

 ดงันั้น  3 2( ) 2g x x x x    

 ท าให ้   3 2 3 2 3 2( ) ( 2 ) 2( 2 ) 3 2 4 2 3f g x f x x x x x x x x x            

 ดงันั้น   
6 6 4 3

3 2 2

0 0

64
( ) (2 4 2 3) 3

02 3

x x
f g x dx x x x dx x x        

 

           

4 3
2(6) 4(6) 1296 864

(6) 3(6) 36 18 990
2 3 2 3

        
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38. ตอบ   763 

 จาก          2( ) 2 (1 ) 6 10 17f g x f g x x x       .......................... (1) 

 และ        22 ( ) (1 ) 6 2 13f g x f g x x x       .......................... (2) 

 2 (2)   ;             24 ( ) 2 (1 ) 12 4 26f g x f g x x x       .......................... (3) 

 (3) (1)   ;                   23 ( ) 6 6 9f g x x x    

      2( ) 2 2 3f g x x x    

 จาก  2( ) 3g x x x     จะไดว้า่         2( ) 2 2 3f g x x x    

             2 23 2( 3) 3f x x x x       

 ถา้เราให ้ 2 3x x A     จะไดว้า่           ( ) 2 3f A A   

 ดงันั้น  ( ) 2 3f x x     ท าให ้ (383) 2(383) 3 763f     
 

39. ตอบ  4 

 จาก  3( )f x x ax b      จะไดว้า่  2( ) 3f x x a       .......................... (1) 

   ความชนัของเส้นสัมผสั  1L       ความชนัของเส้นโคง้ท่ีต าแหน่ง  x a  

                     ( )f a       23a a      

   ความชนัของเส้นสัมผสั  2L       ความชนัของเส้นโคง้ท่ีต าแหน่ง  x b  

                     ( )f b       23b a      
 เพราะวา่  1L  ขนานกับ 2L   ดงันั้น   

ความชนัของเส้นสัมผสั  1L       ความชนัของเส้นสัมผสั  2L  

                                                                         23a a     23b a  
                                                                                  2a     2b     .......................... (2) 

  จาก   
0

9
lim 1

(1 ) (1)h

h

f h f


 
   จะได ้ 

0

1
lim

(1 ) (1) 9h

h

f h f


 
 

            0

(1 ) (1)
lim 9
h

f h f

h

 
  

          
(1) 9f    

 จากสมการ  (1)   จะไดว้า่  2(1) 3(1) 9f a        นัน่คือ  6a    

 จากสมการ  (2)  จะไดว้า่  2 36b   

 แต่โจทยบ์อกวา่  a  และ b  เป็นจ านวนจริงที่แตกต่างกัน  แสดงวา่  6b     ดงันั้น  3( ) 6 6f x x x    
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 ท  าใหไ้ดว้า่  
2 2 4

3 2

0 0

2
( ) ( 6 6) 3 6

04

x
f x dx x x dx x x      

 

             

4
22

3(2) 6(2) 4 12 12 4
4

        
 

40. ตอบ  3 

 
3 2 2 2

2 2 2

4 4

(cot 1)cosec (cot 1)(cot cot 1)cosec
lim lim

1 cos 2 2sin 1 (2cos 1) 2sinx x

x x x x x x

x x x x 
 

   


      

   

2 2

2 2

4

(sin )(cot 1)(cot cot 1)cosec
lim

(sin )(2cos 2sin )x

x x x x x

x x x


  


  

   

2 2

4

(cos sin )(cot cot 1)cosec
lim

(2sin )(cos sin )(cos sin )x

x x x x x

x x x x x


  


   

   

2 2

4

(cot cot 1)cosec (1 1 1)(2)
lim 3

(2sin )(cos sin ) 2 2 2
2

2 2 2

x

x x x

x x x


   
  

   
  

  

   

 

41. ตอบ   22 

 เราสามารถสร้างพหุนาม  3 2( )f x ax bx cx d      โดยท่ี   , , , 0,1,2,a b c d   

 และสอดคลอ้งกบัเง่ือนไข 2 4a b c d     ไดด้งัน้ี 

 กรณีที ่ 1  :  2a    จะไดว้า่  0b c d     นัน่คือ  ( , , , ) (2,0,0,0)a b c d   

         สรุปกรณีท่ี  1  :  มีพหุนามท่ีสอดคลอ้งเง่ือนไขดงักล่าวทั้งหมด  1  พหุนาม 

 กรณีที ่ 2  :  1a    จะไดว้า่  2b c d    

        กรณีที ่ 2.1  :  2b    จะไดว้า่  0c d    นัน่คือ  ( , , , ) (1,2,0,0)a b c d   

        กรณีที ่ 2.2  :  1b    จะไดว้า่  1c d   

     นัน่คือ  ( , , , ) (1,1,1,0)a b c d   หรือ (1,1,0,1)    

        กรณีที ่ 2.3  :  0b    จะไดว้า่  2c d   

     นัน่คือ  ( , , , ) (1,0,2,0)a b c d   หรือ (1,0,1,1)  หรือ (1,0,0,2)    

        สรุปกรณีท่ี  2  :  มีพหุนามท่ีสอดคลอ้งเง่ือนไขดงักล่าวทั้งหมด  6  พหุนาม 

กรณีที ่ 3  :  0a    จะไดว้า่  4b c d    

        กรณีที ่ 3.1  :  4b    จะไดว้า่  0c d    เท่านั้น  นัน่คือ  ( , , , ) (0,4,0,0)a b c d   

        กรณีที ่ 3.2  :  3b    จะไดว้า่  1c d   

     นัน่คือ  ( , , , ) (0,3,1,0)a b c d   หรือ (0,3,0,1)  
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        กรณีที ่ 3.3  :  2b    จะไดว้า่  2c d   

     นัน่คือ  ( , , , ) (0,2,2,0)a b c d   หรือ (0,2,1,1)  หรือ (0,2,0,2)  

        กรณีที ่ 3.4  :  1b    จะไดว้า่  3c d   

     นัน่คือ  ( , , , ) (0,1,3,0)a b c d   หรือ (0,1,1,2)  หรือ (0,1,2,1)  หรือ  (0,1,0,3)  

        กรณีที ่ 3.5  :  0b    จะไดว้า่  4c d   

     นัน่คือ  ( , , , ) (0,0,4,0)a b c d   หรือ (0,0,3,1)  หรือ (0,0,2,2)  

        หรือ (0,0,1,3)  หรือ (0,0,0,4)  

        สรุปกรณีท่ี  3  :  มีพหุนามท่ีสอดคลอ้งเง่ือนไขดงักล่าวทั้งหมด  15  พหุนาม 

 รวมทั้งหมดแลว้  เราจะสามารถสร้างพหุนามในรูปแบบของ  3 2( )f x ax bx cx d     

 โดยท่ี   , , , 0,1,2,a b c d   และ  สอดคลอ้งกบัเง่ือนไข 2 4a b c d     

 ไดท้ั้งหมด  1 6 15 22     แบบ 
 

42. ตอบ  22 

 ส าหรับขอ้มูล  11 , 3 , 6 , 3 , 5 , 3 , x   จะไดว้า่ฐานนิยมจะมีค่าเท่ากบั  3  เสมอ 

 และจะไดด้ว้ยวา่  ค่าเฉล่ียเลขคณิตจะมีค่าเท่ากบั  11 3 6 3 5 3 31

7 7

x x      
   เสมอ 

 

เม่ือเราเรียงขอ้มูล  11 , 3 , 6 , 3 , 5 , 3 , x   จากนอ้ยไปมากจะสามารถแยกไดเ้ป็นกรณีดงัน้ี 

 กรณีที ่ 1  :  3x    นัน่คือขอ้มูลเราคือ  x  ,  3  ,  3  ,  3  ,  5  ,  6  ,  11 

        จะไดว้า่  มธัยฐานมีค่าเท่ากบั  3  ซ่ึงจะขดัแยง้กบัขอ้มูลของโจทยท่ี์วา่ 

        ค่าเฉลี่ยเลขคณิต  มัธยฐานและฐานนิยมของข้อมูลชุดนี้  มีค่าแตกต่างกันทั้งหมด 

 กรณีที ่ 2  :  3 5x    นัน่คือขอ้มูลเราคือ  3  ,  3  ,  3  ,  x  ,  5  ,  6  ,  11 

        จะไดว้า่  มธัยฐานมีค่าเท่ากบั  x    

        ซ่ึงเม่ือเรียงค่าเฉลี่ยเลขคณิต  มัธยฐานและฐานนิยมของข้อมูลชุดนี้ใหม่  จากน้อยไปหามาก 

        จะได้เป็น  3 , x  , 31

7

x    ซึ่งโจทย์ก าหนดว่าจะเรียงกันเป็นล าดับเลขคณิต 

        ดังนั้น   31
3

7

x
x x


    

           31
2 3

7

x
x


   

       14 21 31x x    

  13 52x     นั่นคือ  4x   
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 กรณีที ่ 3  :  5 6x    นัน่คือขอ้มูลเราคือ  3  ,  3  ,  3  ,  5  ,  x  ,  6  ,  11 

        จะไดว้า่  มธัยฐานมีค่าเท่ากบั  5   

        ซ่ึงเม่ือเรียงค่าเฉลี่ยเลขคณิต  มัธยฐานและฐานนิยมของข้อมูลชุดนี้ใหม่  จากน้อยไปหามาก 

        จะได้เป็น  3 , 5  , 31

7

x    ซึ่งโจทย์ก าหนดว่าจะเรียงกันเป็นล าดับเลขคณิต 

        ดังนั้น   31
5 3 5

7

x
    

                   31
7

7

x
  

                 49 31 x     นั่นคือ  18x    แต่ขัดแย้งกับข้อมูลที่ว่า  5 6x   

 กรณีที ่ 4  :  6 11x    นัน่คือขอ้มูลเราคือ  3  ,  3  ,  3  ,  5  ,  6  ,  x  ,  11 

        จะไดว้า่  มธัยฐานมีค่าเท่ากบั  5   

        ซ่ึงเม่ือเรียงค่าเฉลี่ยเลขคณิต  มัธยฐานและฐานนิยมของข้อมูลชุดนี้ใหม่  จากน้อยไปหามาก 

        จะได้เป็น  3 , 5  , 31

7

x    ซึ่งโจทย์ก าหนดว่าจะเรียงกันเป็นล าดับเลขคณิต 

        จากกรณีที่  3  จะได้ว่า  18x    แต่ขัดแย้งกับข้อมูลที่ว่า  6 11x   

 กรณีที ่ 5  :  11x    นัน่คือขอ้มูลเราคือ  3  ,  3  ,  3  ,  5  ,  6  ,  x  ,  11 

        จะไดว้า่  มธัยฐานมีค่าเท่ากบั  5   

        ซ่ึงเม่ือเรียงค่าเฉลี่ยเลขคณิต  มัธยฐานและฐานนิยมของข้อมูลชุดนี้ใหม่  จากน้อยไปหามาก 

        จะได้เป็น  3 , 5  , 31

7

x    ซึ่งโจทย์ก าหนดว่าจะเรียงกันเป็นล าดับเลขคณิต 

        จากกรณีที่  3  จะได้ว่า  18x     

 สรุป  :  ค่า  x   ที่เป็นไปได้ทั้งหมดมี  2  ค่าคือ  4x   หรือ  18x   

 ดังนั้นผลบวกของค่า  x   ทั้งหมดที่เป็นไปได้คือ  4 18 22   
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43. ตอบ  0.9 

 เหตุการณ์ทั้งหมด    วิธีทั้งหมดในการเลือกหนังสือ  3  เล่มจากหนังสือที่แตกต่างกันทั้งหมด  5  เล่ม 

         5 5!
10

3 3!2!

 
  

 
 

 เหตุการณ์ที่เราสนใจ    สุ่มหยิบหนังสือมา  3  เล่ม  แล้วจะได้หนังสือ  ก  หรือ  หนังสือ  ข 

             วิธีทั้งหมด    สุ่มหยิบหนังสือมา  3  เล่มแล้วไม่ได้ทั้งหนังสือ  ก  และหนังสือ  ข 

             10 1 9   

 ดังนั้น  ความน่าจะเป็นที่จะได้หนังสือ  ก  หรือ  หนังสือ  ข  ( ) 9
0.9

( ) 10

n E

n S
    

 

 หมายเหตุ 

 วิธีที่จะสุ่มหยิบหนังสือมา  3  เล่มแล้วไม่ได้ทั้งหนังสือ  ก  และหนังสือ  ข  มีเพียง  1  วิธีเท่านั้น 

 คือสุ่มหยิบได้หนังสือ  ค  ,  หนังสือ  ง  และหนังสือ  จ 
 

44. ตอบ  43.5 

 จากข้อมูลที่โจทย์ก าหนดมาให้ 

 เราสามารถน ามาเขียนเป็น 

 ตารางแจกแจงความถี่ได้ดัง 

 ตารางด้านขวามือนี้ 
  

โจทย์ก าหนดให้  10%  ของนักเรียนได้เกรด  A   แปลว่ามีนักเรียนที่ได้เกรด  A  ทั้งหมด  3  คน 

และ  20%  ของนักเรียนได้เกรด  B   แปลว่ามีนักเรียนที่ได้เกรด  B  ทั้งหมด  6  คน 

ดังนั้นมีนักเรียนที่ได้เกรด  C  ทั้งหมด  21  คน 

  คนที่ได้คะแนนสูงสุดของเกรด  C  คือคนที่  21  ซึ่งมีนักเรียนที่ได้คะแนนน้อยกว่าหรือเท่ากับ 

        คนที่  21  อยู่  21
100 70%

30
     ดังนั้นคนที่ได้คะแนนสูงสุดของเกรด  C  ตรงกับ  70P   พอดี 

        และคนๆนี้ต้องได้คะแนนอยู่ในช่วง  40 - 49  คะแนนแน่นอน 

 จากสูตร  70 L
100 P

rN I
P L f

f

 
   

 
  

 จะได้ว่า    70

70(30) 10
39.5 17 39.5 21 17 (1) 43.5

100 10
P

 
       

 
  คะแนน 

 
 

คะแนนสอบ จ านวนนักเรียน (คน) ความถี่สะสม 
10 - 39 17 17 
40 - 49 10 27 
50 - 59 3 30 
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45. ตอบ  33 

 จากสูตร   สัมประสิทธิ์การแปรผัน  SD.

x
  

 จะได้ว่า   1 SD.

3 x
    นั่นคือ  SD.

3

x
       .......................... (1) 

 คนที่ได้คะแนนสูงสุดของเกรด  B  คือคนที่  27  (เมื่อเรียงข้อมูลจากน้อยไปหามาก) 

 ซึ่งมีนักเรียนที่ได้คะแนนน้อยกว่าหรือเท่ากับคะแนนของคนๆนี้อยู่  27
100 90%

30
   

 ดังนั้นคนที่ได้คะแนนสูงสุดของเกรด  B  ตรงกับ  90P   พอดี  (อยู่ในอันตรภาคชั้นที่  2  ของตาราง) 

 นั่นคือ    90

90(30) 10
39.5 17 39.5 27 17 (1) 49.5

100 10
P

 
       

 
 

 จากสูตรของค่ามาตรฐาน    
SD.

x x
z


  

 แทนค่าจากโจทย์จะได้ว่า    49.5
1.5

3

x

x


     นั่นคือ   1.5

49.5
3

x
x   

  ดังนั้น    1.5 148.5 3x x     หรือ  4.5 148.5x   

 นั่นคือ  148.5
33

4.5
x    

 TRICK  

 ในกรณีที่ข้อมูลที่เราต้องการหาค่า  มีต าแหน่งตรงกับความถี่สะสมของอันตรภาคใดอันตรภาคชั้นหนึ่ง 

 เราสามารถตอบค่าของขอบบนของอันตรภาคชั้นนั้นได้เลย 

 เช่นข้อนี้  ข้อมูลที่อยู่ในต าแหน่งที่  27  (ก็คือเปอร์เซ็นไทล์ที่  90)  ตรงกับความถี่สะสมชั้นที่  2  พอดี 

 ดังนั้น  เราจึงสามารถตอบได้เลยว่า  เปอร์เซ็นไทล์ที่  90  มีค่าเท่ากับ  49.5  คะแนน  โดยไม่ต้องใช้สูตร 
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46. ตอบ  528 

 จ านวนวิธีทั้งหมดในการจัดชาย  3  คน  และหญิง  3  คน  ซึ่งมีนาย  ก.  และนางสาว  ข. รวมอยู่ด้วย 

 ให้ยืนเป็นแถวตรง  2  แถวๆละ  3  คน  โดยที่  นาย ก. และนางสาว ข. ไม่ได้ยืนติดกันในแถวเดียวกัน 

 สามารถแยกคิดเป็นกรณีได้  2  กรณี  ดังนี้ 

 กรณีท่ี  1  :  นาย  ก.  และนางสาว  ข.  ยืนอยู่แถวเดียวกัน  แต่ไม่ได้ยืนติดกัน 
 

   ___ ___ ___ หรือ ___ ___ ___ 

   ___ ___ ___  ___ ___ ___ 
 

        ขั้นท่ี  1  :   นาย  ก.  และ  นางสาว  ข.  เลือกแถวยืน  ได้  2  วิธี 

        ขั้นท่ี  2  :   นาย  ก.  และ  นางสาว  ข.  สลับต าแหน่งกันได้  2    2  วิธี 

        ขั้นท่ี  3  :  คนที่เหลือ  4  คน  ยืนสลับที่กัน  ได้  4  24  วิธี 

        สรุป  :  สามารถยืนได้  2 2 24 96     วิธี 
 

 กรณีท่ี  2  :  นาย  ก.  และนางสาว  ข.  ยืนอยู่คนละแถวกัน 

   ___ ___ ___ หรือ ___ ___ ___ 

   ___ ___ ___  ___ ___ ___ 

        ขั้นท่ี  1  :   นาย  ก.  เลือกแถวยืน  ได้  2  วิธี    

      ขั้นท่ี  2  :   นางสาว  ข.  ต้องยืนคนละแถวกับ  นาย  ก.   ดังนั้นเลือกแถวยืนได้  1 วิธี 

      ขั้นท่ี  3  :   นาย  ก.  เลือกต าแหน่งที่จะยืนในแถวได้  3  วิธี 

      ขั้นท่ี  4  :   นางสาว  ข.  เลือกต าแหน่งที่จะยืนในแถวได้  3  วิธี 

        ขั้นท่ี  5  :  คนที่เหลือ  4  คน  ยืนสลับที่กัน  ได้  4  24  วิธี 

        สรุป  :  สามารถยืนได้  2 1 3 3 24 432       วิธี 

 รวมทั้ง  2  กรณี  สามารถยืนได้  96 432 528    วิธี 
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47. ตอบ   343 

 จากขั้นตอนการหารที่ว่า    ตัวตั้ง      ตัวหาร  ผลหาร +  เศษ 

 จากโจทย์จะได้ว่า 11059 dq r       .......................... (1) 

    21417 dq r       .......................... (2) 

    32312 dq r       .......................... (3) 

 (3) (2)   ;   3 2895 d q q       .......................... (4) 

 (3) (1)   ;             3 11253 d q q       .......................... (5) 

 (2) (1)   ;               2 1358 d q q       .......................... (6) 

 จากสมการที่  (4) , (5)  และ  (6)   จะเห็นได้ว่า  ตัวเลข  895  ,  1253  และ  358  มีค่า  d   เป็นตัวประกอบ 

 แสดงว่า   d     ห.ร.ม.  ของ  895  ,  1253  และ  358   

        895 5 179   

 เน่ืองจาก   1253 7 179       d     ห.ร.ม.  ของ  895  ,  1253  และ  358    179 

       358 2 179   

 และเน่ืองจาก   1059 179(5) 164      แสดงว่าเศษเหลือที่เท่ากันคือ  164r   

 ดังนั้น  179 164 343d r     
 

48. ตอบ  15 

 เน่ืองจากกราฟของ  | 1 |y x a b       และกราฟ  | |y x c d    ตัดกันที่จุด (2,5)  และ (8,3)  

 แสดงว่าจุด  (2,5)  และ (8,3)   ต้องอยู่บนกราฟทั้ง  2  กราฟ 

   พิจารณาจุด  (2,5)  

      เน่ืองจากจุด  (2,5)   อยู่บนกราฟ  | 1 |y x a b      

      จะได้ว่า  5 | 2 1 |a b        นั่นคือ  | 1| 5a b      .......................... (1) 

      และเน่ืองจากจุด  (2,5)   อยู่บนกราฟ  | |y x c d    

      จะได้ว่า  5 | 2 |c d      นัน่คือ  | 2 | 5c d       .......................... (2) 

   พิจารณาจุด  (8,3)  

      เน่ืองจากจุด  (8,3)   อยู่บนกราฟ  | 1 |y x a b      

      จะได้ว่า  3 | 8 1 |a b        นั่นคือ  | 7 | 3a b      .......................... (3) 

      และเน่ืองจากจุด  (8,3)   อยู่บนกราฟ  | |y x c d    

      จะได้ว่า  3 | 8 |c d      นั่นคือ  | 8 | 3c d       .......................... (4) 
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(3) (1)   ;    จะได้ว่า   | 7 | | 1| ( 3) ( 5) 2a a b b          .......................... (5) 

   ถ้า  1a     จะได้ว่า   | 1| ( 1) 1a a a         และ  | 7 | ( 7) 7a a a       

      จากสมการ  (5)  จะได้ว่า  (7 ) (1 ) 2a a       นั่นคือ  6 2   ซึ่งไม่เป็นจริง 

   ถ้า  7a     จะได้ว่า   | 1| 1a a      และ  | 7 | 7a a    

      จากสมการ  (5)  จะได้ว่า  ( 7) ( 1) 2a a       นั่นคือ  6 2    ซึ่งไม่เป็นจริง 

   ถ้า  1 7a     จะได้ว่า   | 1| 1a a      และ  | 7 | ( 7) 7a a a       

      จากสมการ  (5)  จะได้ว่า  (7 ) ( 1) 2a a       นั่นคือ  8 2 2a      ดังนั้น  3a   
 

 จากสมการ  (1)  จะได้ว่า  | 3 1| 5b     นั่นคือ  5 2b      ดังนั้น  7b   
 

(2) (4)   ;    จะได้ว่า   | 2 | | 8 | ( 5) ( 3) 2c c d d          .......................... (6) 

   ถ้า  2c     จะได้ว่า   | 2 | ( 2) 2c c c         และ  | 8 | ( 8) 8c c c       

      จากสมการ  (6)  จะได้ว่า  (2 ) (8 ) 2c c       นั่นคือ  6 2    ซึ่งไม่เป็นจริง 

   ถ้า  8c     จะได้ว่า   | 2 | 2c c      และ  | 8 | 8c c    

      จากสมการ  (6)  จะได้ว่า  ( 2) ( 8) 2c c       นั่นคือ  6 2   ซึ่งไม่เป็นจริง 
 

 

   ถ้า  2 8c     จะได้ว่า   | 2 | 2c c      และ  | 8 | ( 8) 8c c c       

      จากสมการ  (6)  จะได้ว่า  ( 2) (8 ) 2c c       นั่นคือ  2 10 2a      ดังนั้น  6c   
 

 จากสมการ  (2)  จะได้ว่า  | 6 2 | 5d     นั่นคือ  5 4d       ดังนั้น  1d    
 

 ดังนั้น  3 7 6 ( 1) 15a b c d          
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



40                  เฉลยข้อสอบ  PAT 1  มีนาคม  2555  By ... AJ. PTOON 

 

 

49. ตอบ  9 

 โจทย์ก าหนดให้  ab   เป็นจ านวนสองหลัก  แต่ค่าจริงๆของ  ab   มีค่าเท่ากับ  10a b   นะครับ 

 เช่น  69   เป็นจ านวน  2  หลัก  แต่จริงๆแล้ว  69 10(6) 9     
 

 จากสมการ  (310 ) (465 ) 2790ab ba     
 เราสามารถปรับใหม่ได้เป็น     310 (10 ) 465 (10 ) 2790a b b a       .......................... (1) 

 โจทย์ก าหนดให้  2a b  

 จาก (1)  จึงได้ว่า     310 (20 ) 465 (10 2 ) 2790b b b b       

   310(21 ) 465(12 ) 2790b b   

             6510 5580 2790b b   

   930 2790b   

 ดังนั้น  3b     และจาก  2a b   จึงได้ว่า  6a      นั่นคือ  6 3 9a b     

 

50. ตอบ  6 

 โจทย์ก าหนดให้   , , , , , 0,1,2, ,9a b c d e f   

   จาก  3 2 4a c     จะได้ว่ามี  ( , )a c   ที่สอดคล้องกับสมการดังกล่าวคือ  ( , ) (2,2)a c   

   จาก  22 7b d     จะได้ว่ามี  ( , )b d   ที่สอดคล้องกับสมการดังกล่าว 

         คือ  ( , ) (3,1)b d    หรือ ( , ) (4,3)b d    หรือ  ( , ) (5,5)b d   

   จาก  3 2 1e f      จะได้ว่ามี  ( , )e f   ที่สอดคล้องกับสมการดังกล่าว 

         คือ  ( , ) (0,1)e f    หรือ ( , ) (2,3)e f     
  

 ดังนั้น  จึงมี  ( , , , , , )a b c d e f   ทั้งหมด  1 3 2 6     แบบ 

 คือ  (2,3,2,1,0,1)   ,   (2,4,2,3,0,1)   ,   (2,5,2,5,0,1)   ,   (2,3,2,1,2,3)   ,   (2,4,2,3,2,3)  
           และ (2,5,2,5,2,3)  


